
 

1 

Vecteurs 

Vecteurs 
Vecteurs ................................................................................................................................................... 1 

1. Égalité de deux vecteurs ................................................................................................................... 2 

2. Addition de deux vecteurs ................................................................................................................ 3 

3. Produit d'un vecteur par un réel ........................................................................................................ 5 

4. Calculer avec des vecteurs ................................................................................................................ 6 

5. Placer un point défini par une égalité vectorielle ............................................................................. 7 

6. Le milieu d’un segment .................................................................................................................... 8 

7. Le centre de gravité du triangle ........................................................................................................ 8 

8. Colinéarité ........................................................................................................................................ 9 

9. Vecteurs - Résumé .......................................................................................................................... 12 

10. Solutions détaillées ..................................................................................................................... 13 

 

  



 

2 

Vecteurs 

1. Égalité de deux vecteurs 

Exercice 1 

 

 

 

 

 

 

 

 

1) Est-ce que  ⃗     ? Pourquoi ? 

2) Est-ce que  ⃗   ⃗⃗  ? Pourquoi ? 

3) Est-ce que  ⃗     ? Pourquoi ? 

4) Est-ce que  ⃗     ? Pourquoi ? 

5) Est-ce que  ⃗     ? Pourquoi ? 

 

 

 

 

 

 

Exercice 2 

Cet exercice est l’exercice-test 1 de la page 257 du livre «MATH 2de - PROGRAMME 1990 - NOUVEAU 

TRANSMATH - NATHAN». 

 

Solution de l’exercice 1 

1)  ⃗      car ils ont la même direction, le même sens et la même norme. 

2)  ⃗   ⃗⃗   car ils n’ont pas la même norme. 

3)  ⃗      car ils n’ont pas le même sens. 

4)  ⃗      car ils n’ont pas la même norme. 

5)  ⃗      car ils n’ont pas la même direction. 

Solution de l’exercice 2 

Les vecteurs égaux à   ⃗⃗⃗⃗  ⃗ sont   ⃗⃗⃗⃗  ⃗,   ⃗⃗⃗⃗ ,   ⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Les vecteurs égaux à   ⃗⃗⃗⃗  ⃗ sont   ⃗⃗⃗⃗  ⃗,   ⃗⃗ ⃗⃗ ,   ⃗⃗⃗⃗ . 

Les vecteurs égaux à   ⃗⃗⃗⃗  ⃗ sont   ⃗⃗⃗⃗ ,   ⃗⃗ ⃗⃗ ,   ⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Les vecteurs égaux à   ⃗⃗⃗⃗  ⃗ sont   ⃗⃗⃗⃗ ,   ⃗⃗⃗⃗  ⃗,   ⃗⃗⃗⃗  ⃗. 
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2. Addition de deux vecteurs 

 
 ⃗   ⃗   ⃗  
 

 

 

L’addition est commutative :   L’addition est associative : 

     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Relation de Chasles :   ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗   

 

 

 

Opposé d’un vecteur : 

  ⃗       ⃗      ⃗      ⃗  
   est l’opposé de  ⃗ , on le note   ⃗  
 

 

 

 

 

 

 

 

 
La différence du vecteur  ⃗  et du vecteur    est le vecteur noté  ⃗     défini par  ⃗      ⃗  (   ). 
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Exercice 3 

Cet exercice est l’exercice 9 de la page 275 du livre «MATH 2
de

 - PROGRAMME 1990 - NOUVEAU 

TRANSMATH - NATHAN». 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Solution de l’exercice 3 

  ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  

  ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗   ⃗  

  ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

  ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗ ⃗⃗  

  ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

  ⃗⃗⃗⃗  ⃗  (  ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗ ⃗⃗ )    ⃗⃗  ⃗ 

  ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

  ⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗    ⃗⃗ ⃗⃗  

  ⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗ 
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3. Produit d'un vecteur par un réel 

 
   ⃗   ⃗  pour tout     

   ⃗   ⃗  
   ⃗   ⃗  
    ⃗    ⃗  

   ⃗   ⃗                    ⃗   ⃗  
 

 
(    )  ⃗     ⃗      ⃗  pour tout        

 
 

 

  ( ⃗    )     ⃗       pour tout     

 
 

 

  (    ⃗ )  (    )  ⃗  pour tout        
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4. Calculer avec des vecteurs 

Exercice 4 

Cet exercice est l’exercice 20 de la page 275 du livre «MATH 2
de

 - PROGRAMME 1990 - 

NOUVEAU TRANSMATH - NATHAN». 

 

Exercice 5 

Cet exercice est l’exercice 22 la page 275 du livre «MATH 2
de

 - PROGRAMME 1990 - NOUVEAU 

TRANSMATH - NATHAN». 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Solution de l’exercice 4 

a)   ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ 

b) (  ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗)  (  ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗)    ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  

c)   ⃗⃗⃗⃗  ⃗  (  ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗⃗⃗ )    ⃗⃗⃗⃗⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗     ⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

Solution de l’exercice 5 

 ⃗     
      

 ⃗⃗  
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5. Placer un point défini par une égalité vectorielle 

Exercice 6 

Ces exercices sont les exercices 29, 30, 31, 32 de la page 276 du livre «MATH 2
de

 - PROGRAMME 

1990 - NOUVEAU TRANSMATH - NATHAN». 
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6. Le milieu d’un segment 

Définition 

  est le milieu du segment [  ] ssi   ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗   
 

7. Le centre de gravité du triangle 

Définition 

  est le centre de gravité du triangle     ssi   ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗   ⃗ . 

Propriété 

Les médianes d’un triangle sont concourantes (elles se coupent en un même point). 

Leur point d’intersection est le centre de gravité. 

Le centre de gravité est situé aux deux tiers d’une médiane en partant du sommet dont elle est issue. 

Preuve 

Soient   ,    et    les milieux respectifs des segments [  ], [  ] et [  ]. 
  est le centre de gravité du triangle    . 

On a :   ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗   ⃗  

  ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗   ⃗  

   ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

   ⃗⃗⃗⃗  ⃗     ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗      ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗     ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗      ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗   

   ⃗⃗⃗⃗  ⃗       ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗   car    est le milieu du segment [  ] 

  ⃗⃗⃗⃗  ⃗  
 

 
    ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗    

De même :    ⃗⃗⃗⃗  ⃗  
 

 
    ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

    ⃗⃗⃗⃗  ⃗  
 

 
    ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗   . 

  appartient à chacune des médianes du triangle, elles sont donc concourantes et leur point 

d’intersection est le centre de gravité du triangle    . 

c.q.f.d. 
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8. Colinéarité 

Définition 

Définition « ... et ... sont colinéaires »  

 ⃗  et    sont colinéaires  ssi  ⃗   ⃗   ou      ⃗   ou         ⃗       

 

Propriété 

Soient    et   deux vecteurs non-colinéaires et           des réels. 

Alors :                         {
    
    

 . 

Preuve 

   : trivial. 

  : 
Supposons que                    . 
                    
(    )   (    )    

Si      alors    
(    )

(    )
    

   
(    )

(    )
   car     ⃗  

                 
      et    sont colinéaires 

   on a une contradiction. 

Donc,      . 
De même, on prouve que     . 

Conclusion : {
    
    

 . 

c.q.f.d. 
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Propriété 

Les points  ,   et   sont alignés ssi les vecteurs   ⃗⃗⃗⃗  ⃗ et   ⃗⃗⃗⃗  ⃗ sont colinéaires. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Propriété 

Les droites (  ) et (  ) sont parallèles ssi  les vecteurs   ⃗⃗⃗⃗  ⃗ et   ⃗⃗⃗⃗  ⃗ sont colinéaires. 
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Les exercices suivants sont les exercices 46, 47, 48 de la page 276, et les exercices 49, 55, 59 de la 

page 277 du livre «MATH 2
de

 - PROGRAMME 1990 - NOUVEAU TRANSMATH - NATHAN». 

Exercice 7 

 

Exercice 8 

 

Exercice 9 

 

Exercice 10 

 

Exercice 11 

 

Exercice 12 
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9. Vecteurs - Résumé 

Propriétés admises 

 ⃗         ⃗     (la somme est commutative) 
( ⃗    )   ⃗⃗   ⃗  (    ⃗⃗ )   (la somme est associative) 

 ⃗   ⃗   ⃗  

  ⃗       ⃗      ⃗      ⃗    (   est l’opposé de  ⃗ , on le note   ⃗ ) 
 

(    )  ⃗     ⃗      ⃗               

  ( ⃗    )     ⃗              

  (    ⃗ )  (   )  ⃗                

 

   ⃗   ⃗  

   ⃗   ⃗  
   ⃗   ⃗  
    ⃗    ⃗  

   ⃗   ⃗  ssi      ou   ⃗   ⃗       

 

  ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗  (relation de Chasles) 

   ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

  ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗ ssi     

 

Définition 

Définition « ... et ... sont colinéaires »  

 ⃗  et    sont colinéaires  ssi  ⃗   ⃗   ou      ⃗   ou         ⃗       
 

Propriété 

Soient    et   deux vecteurs non-colinéaires et           des réels. 

Alors :                         {
    
    

 . 

 

Propriété 

Les points  ,   et   sont alignés ssi les vecteurs   ⃗⃗⃗⃗  ⃗ et   ⃗⃗⃗⃗  ⃗ sont colinéaires. 

 

Propriété 

Les droites (  ) et (  ) sont parallèles ssi  les vecteurs   ⃗⃗⃗⃗  ⃗ et   ⃗⃗⃗⃗  ⃗ sont colinéaires. 
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10. Solutions détaillées 

Solution de l’exercice 4 
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Solution de l’exercice 5 
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Solution de l’exercice 6 
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Solution de l’exercice 7 
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Solution de l’exercice 8 
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Solution de l’exercice 9 

 

Solution de l’exercice 10 
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Solution de l’exercice 11 
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Solution de l’exercice 12 

 


